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第1讲 二次函数区间最值问题（加油站）

一、 定轴定区间

练习1

A. 1 B. 2 C. 3 D. 4

1. 如图，二次函数 的图象经过点 、点 、点 ，若点 是抛物线

上任意一点，有下列结论：

二次函数 的最小值为 ；

若 ，则 ；

若 ，则 ；

一元二次方程 的两个根为 和

其中正确结论的个数是(　　)

①

②

③

④

练习2

2. 抛物线 ，当 时，对应的 的取值范围是            ．
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3. 已知函数 ，根据下列 的范围求函数的最值．

① ；② ；③ ；④ ；⑤ （ 是实数）．

练习3

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

4. 在平面直角坐标系 中，已知点 在抛物线 上，且 ．

若 ，求 ， 的值．

若该抛物线与 轴交于点 ，其对称轴与 轴交于点 ，试求出 ， 的数量关系．

将该抛物线平移，平移后的抛物线仍经过 ，点 的对应点 ，当

时，求平移后抛物线的顶点所能达到的最高点的坐标．
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二、 定轴动区间

练习4

A. B. C. 或 D. 或

5. 当 时，函数 的最小值为 ，则 的值为（   ）．

6. 当 时，函数 的最小值为 ，则 的值为            ．

7. 若函数 在 时的最小值为 ，则 的值是多少？

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

8. 在平面直角坐标系中，抛物线 与 轴交于点 、点 ，与 轴交于点 ，抛

物线的对称轴是直线 ，连接 、 ．

求  （用含有 的代数式来表示）．

若 ，求抛物线的解析式．

在（ ）的条件下，当 时， 的最大值是 ，求 的值．



4

练习5

9. 若函数 在 范围内的最小值为 ，最大值为 ．求 、 的值．

A. B. C. D.

10. 已知函数 ，当 时， ，则 的取值范围是（   ）．

独步天下练习1

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

11. 在平面直角坐标系 中，抛物线 的对称轴是直线 ．

求抛物线 的顶点坐标．

当 时， 的最大值是 ，求 的值．

在 的条件下，当 时， 的最大值是 ，最小值是 ，且 ，求 的值．
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（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

12. 阅读下面材料：

对于二次函数 ，当 时，二次函数在何处取得最值？对此，我们可做如

下探究：

当 时，观察图①到图④：

图 图 图 图
（ ）由图①可知，当 时取最小值，当 时取最大值，点离对称轴越近，函数值越小；

（ ）由图②、图③可知，当 时取最小值，点离对称轴越近，函数值越小；

（ ）由图④可知，当 时取最小值，当 时取最大值，点离对称轴越近，函数值越小．

结论：

．当抛物线开口向上时，抛物线上的点，离对称轴越近，其对应的函数值越小．

．若对称轴在自变量的取值范围内，则二次函数在 时取最小值．

．若对称轴不在自变量的取值范围内，则二次函数在离对称轴最近的点处取得最小值．

请结合以上结论，解决下列问题：

已知二次函数 ，当 时，此时函数的最大值和最小值．

已知二次函数 在 的范围内有最小值 ，求出 的值．

二次函数 ，当 时， ，求出此时的 ， 的值．
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三、 动轴定区间

练习6

A. 或 B. 或 C. 或 D. 或

13. 已知二次函数 （ 为常数），当自变量 的值满足 时，与其对应的函数值 的最

大值为 ，则 的值为（   ）．

14. 当 时，二次函数 有最小值 ，求实数 的值．

15. 已知函数 ，当 时， 的最大值为 ，求实数 的值．

16. 已知抛物线 ，在自变量 的值满足 的情况下，函数有最大值 ，则 的

最小值是            ．

17. 已知函数 （ 为常数）的图象不经过第三象限，当 时，函数的最大值与最

小值之差为 ，求 的值是            ．
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独步天下练习2

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

18. 如图，已知抛物线 与 轴交于点 和点 ，与 轴交于点 ．

求抛物线的解析式和顶点坐标．

点 是抛物线对称轴上的一个动点，当 周长最小时，求点 的坐标．

将抛物线沿 轴平移 个单位，平移后的抛物线满足：当 时， 有最大值是 ，求

的值．

四、 动轴动区间

练习7

19. 已知二次函数 ，当 时，函数最小值为 ，则             ．

A. 甲的结果正确 B. 乙的结果正确

C. 甲、乙的结果合在一起不正确 D. 甲、乙的结果合在一起才正确

20. 对于题目“二次函数 ，当 时， 的最小值是 ，求 的值．”甲的结

果是 ，乙的结果是 ，则（   ）．
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练习8

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

21. 已知二次函数 （ ， 为常数）．

当 ， 时，求二次函数在 上的最小值．

当 时，求二次函数在 上的最小值．

当 时，若在自变量 的值满足 的情况下，与其对应的函数值 的最小值为

，求此时二次函数的解析式．

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

22. 已知二次函数 （ ， 为常数）．

若 ， ，求二次函数的最小值．

若 ，该二次函数的图象与直线 只有一个公共点，求 的值．

若 ，且 ，当 满足 时， 有最小值 ，求此二次函数的解析式．
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1

2

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

23. 定义：将函数的图象绕点 旋转 ，得到新的函数 的图象，我们称函数 是函数关于点 的

相关函数．

例如：当 时，函数 关于点 的相关函数为 ．

当 ．

一次函数 关于点 的相关函数为            ．

点 在二次函数 关于点 的相关函数的图象上，求 的

值．

函数 关于点 的相关函数是 ，则             ．

当 时，函数 关于点 的相关函数的最大值为 ，求

的值．


